
Predikaatloogika sekventsiarvutus

Predikaatloogika sekventsiarvutuses lisanduvad lauseloogika

sekventsiarvutusele järgmised reeglid kvantorite kohta:

Γ → A[y/x ],∆

Γ → ∀x A,∆
∀R?

Γ, (∀x A, )A[t/x ] → ∆

Γ,∀x A→ ∆
∀L

Γ → A[t/x ], (∃x A, ) ∆

Γ → ∃x A,∆
∃R

Γ,A[y/x ] → ∆

Γ,∃x , A→ ∆ ∃L†

? y ei tohi vabalt esineda valemis ∀x A ja valemihulkades Γ, ∆
† y ei tohi vabalt esineda valemis ∃x A ja valemihulkades Γ, ∆



Näiteid tõestustest:

p(x ′, y ′) → p(x ′, y ′)
hyp.

∀y p(x ′, y) → p(x ′, y ′)
∀L

∀y p(x ′, y) → ∃x p(x , y ′)
∃R

∃x ∀y p(x , y) → ∃x p(x , y ′)
∃L, x ′ värske

∃x ∀y p(x , y) → ∀y ∃x p(x , y)
∀R, y ′ värske

→ ∃x ∀y p(x , y) ⊃ ∀y ∃x p(x , y)
⊃ R

p(x ′) → p(x ′)
hyp.

p(x ′),¬p(x ′) → ¬L

p(x ′),∀x ¬p(x) → ∀L

∃x p(x),∀x ¬p(x) → ∃L, x ′ värske

∃x p(x) → ¬∀x ¬p(x)
¬R

→ ∃x p(x) ⊃ ¬∀x ¬p(x)
⊃ R



p(f (x ′), y ′) → p(f (x ′), y ′)
hyp.

p(f (x ′), y ′) → ∃y p(f (x ′), y)
∃R

p(f (x ′), y ′) → ∃x ∃y p(x , y)
∃R

p(y ′, g(x ′)) → p(y ′, g(x ′))
hyp.

p(y ′, g(x ′)) → ∃y p(y ′, y)
∃R

p(y ′, g(x ′)) → ∃x ∃y p(x , y)
∃R

p(f (x ′), y ′) ∨ p(y ′, g(x ′)) → ∃x ∃y p(x , y)
∨L

∃y (p(f (x ′), y) ∨ p(y , g(x ′))) → ∃x ∃y p(x , y)
∃L, y ′ värske

∃x ∃y (p(f (x), y) ∨ p(y , g(x))) → ∃x ∃y p(x , y)
∃L, x ′ värske

→ ∃x ∃y (p(f (x), y) ∨ p(y , g(x))) ⊃ ∃x ∃y p(x , y)
⊃ R


